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ASAL CARPANLARA AYIRMA

1 den blyuk her dogal sayi, tabanlan birbirinden farkl asal
say1 ve Usleri pozitif tamsayi olan sayilarn ¢arpimi bigi-
minde, ¢carpanlanin yazihg sirasi 6nemli olmamak UGzere, bir
tek sekilde yazilabilir. Bu tur yaziliga, verilen dogal sayinin
asal garpanlarina ayrilmasi denir.

Ornek 1:

12, 15 ve 30 sayilann asal ¢carpanlarina ayiralim.

12| 2 15| 3 30| 2
6|2 5|5 15| 3
3|3 1 515
1

Ornek 2:

360 ve 9! sayilarnini asal ¢garpanlarina ayiralim.

Cozum:
360 = 23.325 tir. 3601 2
360 sayisinin asal garpanlarn (bolenleri) 180 | 2
2, 3 ve 5 olmak Uzere (¢ tanedir. 90 12
45 | 3
gl =9.8.76.543.21 15 |3
= (3.3).(2.2.2).7.(3.2).5.(2.2).3.2.1 ; S
=27.3*5.7 dir.

B B BB

®‘i
o4 +2+1 @ g3+1

Seklinde bolme iglemi yapilarak her bir asal ¢arpanin dssu
bulunur.

5! 7

BiR DOGAL SAYININ TAMSAYI BOLENLERI

X, Y, Z, ... birbirinden farklh asal sayilar ve a, b, ¢, ... pozi-
tif tamsayilar olmak lzere, A dogal sayisi (A = 2),

A =x2. yb . 2% . ... seklinde asal garpanlarina ayrilmis
olsun.

1. Adogal sayisinin pozitif tamsayi bdlenlerinin sayisi (p),

p=(@+1).b + 1).{c + 1).... seklinde bulunur.

Ornek 3:

6 nmn pozitif tam bdlenlerini bulahim.

Cozum:
61,236 dr.
6 =2'3" = poz tambél.sayisi= (1 +1).(1+1) =4

Ornek 4:

144 sayisimin pozitif tam bolenlerinin sayisini bulalim,

Cozum:
144 =272 =236 =2%18 =29 =243
poz. tam bél. sayisi = (4 + 1).(2 + 1) = 15 dir.

2. A sayisinin pozitif tamsayi bélenleri kadar da negatif
tamsayi béleni oldudundan, A sayisinin batun tam-
say! bélenlerinin sayisi,

2p=2.(a+ 1).(b + 1).(c + 1). ...
seklinde hesaplanir.

Ornek 5:

30 sayisinin butan tamsayi bolenlerinin sayisimi bulalim.

Cozum:

30 = 2'.3'.5

poz. tam bdl.say = (1 + 1).(1 + 1).(1 + 1) =8
neg. tam bol.say = 8

batan tam bdl.say = 16 dir.

3. A sayisinin tamsayl olan butun tam bdlenlerinin
toplami O (sifir) dir.

Ornek 6:

6 sayisiin bitin tamsayi bélenlerinin toplaminin 0
oldugunu gosterelim

Cozum:
6 nin pozitif tamsay! bolenleri 1, 2, 3, 6 drr.

6 nin negatif tamsay bdlenleri - 1,-2,-3, -6 dir.
Yani(1 +2+3+6) + ((-1) + (-2) + (-3) + (-6)) =0 du.

4. A sayisinin asal tam bélenlerinin toplami,
tL=x+y+z+.. dr



11.

12.

13.

14.

X=6a+5=7b+6=8c+7

Her tarafa 1 eklenirse,
X+1=6a+6=7b+7=8c+8
X+1=6(a+1)=7b+1)=8(c+1)
x + 1 = Okek(6, 7, 8)

X+ 1=168 = x = 167 bulunur.
Cevap A

Okek bulunurken a ve b lerden Usleri buylk olan-
lan, Obeb bulunurken kiguUk olanlar almaliyiz.

x=a*b® | Okek(x,y)=a*b*?
y=a’b* |Obeb(xy)=a’b?

Okek(x,y) _ _a*b*
Obeb(x, y) a°.b’

= ab olur.
Cevap E

Sigelerin hacmi x it olsun.

Bu svilar birbirine kangtinlmadan ve hig artmayacak
sekilde siselere konacadindan x sayisi 72, 126, 180
sayflanni tam bdlmelidir. Hacmin en buyuk olmasi
istendiginden x sayisi Obeb(72, 126, 180) olup

X = 18 bulunur.

72 litrelik bidon %g— = 4 sigeye,
126 litrelik bidon ~1—12§6— = 7 gigeye,
RTITI 180
180 litrelik bidon 58 = 10 siseye doldurulur.

Toplam sise sayisi =4 + 7 + 10 = 21 olur.
Cevap B

l. yol
Lambalar t saat sonra tekrar ayni anda yansinlar.

1. lamba kere

oo~

2. lamba kere

N w|~

3. lamba % kere yanacaktir.

3

6t 2t 3t
5" 3" 5
en klclk degeri 15 olur.

3

©
' 6

.Okek(5, 9, 10)

ifadeleri tamsay| olacagindan t nin

IL. yol
{= Okek(

o>]<.n cn|o1
oo m|w

= Okek(

c:|-~

cn|—L

.90 = 15 bulunur,
Cevap A

15.

16.

17.

18.

Obeb(x, y) = 7 olsun.

Bu durumda, x =7.a ve y =7.b (aile b aralarinda
asal) olur.

X + y = 84 olarak veriliyor.

72+ 7b =84

7.(a + b) =84

a+b=12 olup a=11 ve b =1 segilirse,

x =77 ve y=7 olup,

X -y engok 70 bulunur.
Cevap E

Bir butinn igine kaglk parcalar yerlestirilecegi igin bu
sorunun Obeb sorusu oldugu yorumunu yapabiliriz.
Yerlegtirilecek kaplerin bir kenari x alinirsa, x sayisi
60, 80, 120 yi tam bolmesi gerekir. Ayrica en az klp
kullanmak i¢in x mimkin oldugunca buyuk olmal,
yani x = obeb(60, 80, 120) = x = 20 cm oimalidrr.
BuyUk kutunun hacmi

KUp sayist = =& Gipun hacmi
_ 60.80.120 _ —
= 505020 - 3.4.6 =72 bulunur.
Cevap D
Bu say1 x olsun.
x=7a+6=9b+8=11.c+ 10
x+1=7@+1)=9b + 1) =11(c + 1)
x + 1 = okek(7, 9, 11)
X+ 1=693 = x =692 buiunur.
Cevap E

m ile n aralannda asal oldugundan,

Okek(m, n) = m.n = m.n = 36 olur.

m+-‘g=18
n

m.n: 42 _ 18 (m.n yerine 336 yazalim.)
336_: 42 _ 18 ise n =21 olur

Cevap C

OKEK

- OBESB

Boien Sayilari



IVIRILIVIERTIN

6.
n pozitif tamsay) ve 120.n garpimt bir tam kare
olduguna goére, n nin en kigiik degeri asagidaki
arahklarin hangisindedir?
A) [6, 15] B) [16, 25] C) [26, 35]

D) [36, 45] E) [46, 55]

7.

X ve y pozitif tamsavilardir. )
242 =x.y
olduguna gore, x in alabilecegi kag¢ farkh deger
vardir?
M35  B)40 C)60 D)e4  E)70 ' g
772 + 992 s34
toplamimi bolen kag tane asal say: vardir?
A) 7 B) 6 C)5 D) 4 E) 3
S
Ortak katlarinin en kugugu 30 olan farkh iki sayi-
nin toplami en ¢ok kagtir?
A) 55 B) 45 C) 33 D) 31 E)17
x ve y aralarnnda asal sayilardrr. 10.
60

- tv= 10 ve OKEK(x, y) = 140
olduguna gore, x + y toplami kagtir?

A) 27 B) 29 C) 32 D) 38 E) 41

Ortak bélenlerinin en biyigl 6 olan iki basamak-
It, birbirinden farkh iki sayiin toplami en g¢ok
kagtir?

A)200 B)198 C)192 D)186 E) 180

Hem 5 e hem de 6 ya bolundiigliinde 4 kalanini
veren iki basamaklh en biiyiik tamsayinin rakamlan
toplami kagtir?

A) 13 B) 14 C) 15 D) 16 E) 17

42 It zeytinyad, 63 it aygicek yag ve 70 It misirdoza
yagt birbirleri ile karnigtinimamak ve kaplar tam dolu
olmak sartiyla esit hacimli kaplara dolduruluyor.

Bu iglem igin en az ka¢ kap kullanilmigtir?

Herkesin futbol oynadid bir 6g@renci grubunda futbol
turnuvasi duzenlenecektir. Takimlar 9 ar kisi oldugun-
da 3, 10 ar kigi oldugunda 4 kisi acikta kaliyor.

Buna gore, gruptaki 6grenci sayisi en az kagtir?

A) 72 B) 76 C) 82 D) 84 E) 92

Boyutlan 2 cm, 3 cm ve 5 cm olan dikdértgenler
prizmasi bigimindeki kutularla bir kip olusturulacaktr.

Buna gore, bu kutulardan en_az ka¢ tane gerek-
lidir?

A)720 B)800 C)820 D)860  E)900

AP ANAHTARI ) 7530 45 5

-
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TEST

1.

5! + 6! toplaminin kag tane asal boleni vardir?

A) 3 B) 4 C) 2 D) 1 E)S

X ve y aralannda asal sayilardrr.

OKEK(x, y) = 1820 ve

140
— +x=70
y

olduguna gore, x -y kactir?

A) 31 B) 33 C) 35 D) 37 E) 39

(112 + (113 + (11)?

sayisinin asal bélenlerinin sayisi kagtir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)S5

143, 189 ve 265 sayilarini boéldugunde sirastyla

3, 9 ve 5 kalanlarim veren en buyuk dogal sayi
kactir?

A) 10 B) 20 C) 30 D) 60 E) 70

a tamsayidir.

a-24
a

ifadesini dogal sayi yapan a degerleri kag tanedir?

A) 10 B) 8 C) 6 D) 5 E) 4

5 ile béluindagiinde 4, 8 ile bélindiigunde 2 ka-
lanint veren 300 ile 400 arasindaki dogal sayi-
larin toplami kagtir?

A) 1052 B) 1062 C) 1086

D) 1116 E) 1202

a ve b dogal say

3a=4b

olduguna gore, ekok(a, b) + ebob(a, b) toplami-
nin alabilecegi en kticiik deger kagtir?

A) 3 B) 4 C) 6 D) 12 E) 13

X, y ve z pozitif tamsayilardur.

A=4-3 =5y +2= 72-10

olduguna goére, A nin en biiylik (i¢ basamakh de-
geri kactir?

A) 973 B) 977 C) 980 D) 987 E) 987

Ayntlarinin uzunluklan 20 m, 25 m ve 30 m olan
dikdortgenler prizmasi geklindeki bir depo en az
kag tane 6zdes kup ile tam olarak doldurulabilir?

A) 60 BYys8O C)100 D) 120 E) 140

355 sayisina en kuguk hangi dogal sayi eklen-
melidir ki bu sayi 12, 15, 18 sayilarina tam bolin-
stn?

A) 9 B) 8 C) 7 D) 6 E) 5

Balen Sayilart - OBEB - OKEK



IVTRILIVIALIN

11. x ve y pozitif tamsayiardir, 15.

x _ 3
y 8

EBOB(x, y) + EKOK(x, y) = 150 olduguna gore,
2x + y kagtir?

A) 60 B) 76 C) 80 D) 84 E) 96

12. a ve b dogal sayllannin en bly(k ortak béleni 17 dir.

16.

5a =2b

olduguna gore, b — a kagtr?

A)3 B) 48 C) 51 D) 27 E) 54
13. x poazitif tamsayl olmak Uzere, 10.12* sayisinin 17.
pozitif tam bolenlerinin sayisi 144 olduguna gore,
x kactir?
A)2 B) 3 C) 4 D)5 E) 6

14.

- X000 >»
-~ — (O mm
- 2 Z2TITNO
B WwWwMNN

olduguna gobre; A, B, C saylarinin ortak bdlen-
lerinin en buyugu kagtir?

A) 2 B) 3 C)6 D)9 E) 12

18.

X ve y dogal sayllarinin OKEK i 120 dir.
3x = Oy
olduguna gore, x ile y nin OBEB’i kagtir?

A) 4 B) 5 C) 6 D) 8 E) 12

4° sayisimin biitin tamsayi bélenlerinin garpimi
kactir?

A) _ 2110 B) - 255 C) 0 D) 255 E) 2110

Kenar uzunluklan (a + 2) ve (2a + 4) birim olan
dikdortgen seklindeki bir bahgenin etrafina koseleri de
dahil olmak (zere, esit araliklarla agag dikilecektir.

En az kag¢ agag gerekir?

A) 4 B) 5 C) 6 D) 8 E) 10

Boyutlan 120 ve 160 c¢m olan dikdértgen seklindeki
bir bahgenin etrafina kosgeleri de dahil olmak Gzere
esit araliklarla agaclar dikilecektir.

Bu is igin en az kag aga¢ gerekir?

A) 14 B) 11 C)9 D) 8 E) 10

g ‘mmgtm?agj” 3-C 48 58 ‘t'i;a TE 8-8 9.0

10-E 11-D 12-C

2 A e an o o - e

130 14-C 15D 16-A 17-C 18-

S e,

\



OZEL §

-2x8 + 10x* + 16
x4

ifadesini tam sayi yapan kag¢ farkli x reel sayi
degeri vardir?

A) 2 B) 4 C) 6 D) 8 E) 10

X ve vy, birbirinden farkh dogal sayilar olmak lzere,

OKEK(x, y) = 84
OBEB(x,y) = 7

olduguna gore, x + y nin en buyik degeri ile en
kucuk degeri arasindaki fark kagtir?

A) 35 B) 41 C) 42 D) 45 E) 49

a, b ve c sayilarn birbirinden farkli tamsayilardir.

al + bl + ¢!

sayisinin pozitif tam bolenlerinin sayisi en az

kagtir?

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
24 . 7 saataraliklarla galan g zil, ilk kez
5 15 20

sabah saat 09:00 da birlikte ¢aldigina gore, tekrar

ikinci kez ugu birlikte saat kagta galar?

A) 14:00 B) 14:36 C) 17:00

D) 18:30 E) 18:45

a ve b pozitif tamsaydr.

okek(a, b) =24 ve azb

olmak uzere, kag tane (a, b) ikilisi vardir?

A) 10 B) 11 C) 12 D) 13 E) 14

36, 20, x, y sayilarinin en kuguk ortak kati 1620
olduguna gore, x + y toplami en az kactir?

A) 27 B) 54 C) 63 D) 82 E) 90

Boyutlan 4, 6 ve 9 cm olan dikdortgenler prizmasi
seklinde kutulardan bir kiip yapilmak isteniyor.

Kipun bir kenarinin 5 e boliinebilen bir tamsay
oldugu bilindigine goére, en kiigik hacimli bu kip
icin ka¢ kutu gerekir?

A) 16000 B) 24000 C) 27000

D) 32000 E) 36000

a, b ve ¢ dogal sayllarve 20 < a < b < c dir.

OBEB(a, b) = 6
OBEB(b, ¢) = 5

olduguna gore, a + b + ¢ toplami en az kactir?

A) 78 B) 80 C) 85 D) 89 E) 90

Boyutlari 240 cm ve 160 cm olan paralelkenar bigi-
mindeki bir tarla eskenar dortgen seklindeki esit
parsellere aynldiktan sonra elde edilen parsellerin
koselerine fidan dikilecektir.

Buna gore, en az kag¢ fidana gerek vardir?

A) 28 B) 24 C) 20 D) 15 E) 12

2-C 3-B 4-8

Bolen Sayilar - OBEB - OKEK



Ornek 7:

20 sayisinin asal bélenlerinin toplamim bulalim.

Cozum:
20 = 225
Asal carpanlar 2 ve 5 fir.
Asal bélenleri toplam 2 + 5 =7 dir.

6. A saymisinin asal olmayan tamsayr bdlenlerinin
toplami,

t=-Kx+y+z+.) dir

Ornek 8:

6 sayisinin asal olmayan tamsay: bélenleri toplamini bu-
lalim.

Cozum:
1,2,3,6 = pozitif bblenler
6/ P
~a
Asal sayilar ¢ikarlirsa;

1,6,-1,-2,-3, - 6 Kkalacaktir.
Toplanirsa : — 5 bulunur.

-1, -2, -3, 6 = negatif bdlenler

Bir pozitif tamsayinin asal olmayan bdlenleri
toplami, daima asal ¢arpaniarinin toplaminin (- 1)
katdir.

Ornek 9:

100 sayisini inceleyelim.

100 = 4.25 = 22 52

1. 100 sayisinin pozitif tamsay bdlenleri,
p=(2+1).2+ 1) =9 tanedir.
(1, 2, 4, 5, 10, 20, 25, 50, 100 sayilan; 100 un pozitif
tamsayi bolenleridir.)

2. 100 sayisinin asal bolenleri, 2 ve 5 olmak Uzere iki
tane asal ve asal olmayan pozitif bdlenleride 2 ve 5
digindaki diger pozitif bélenleri olup, 9 -2 = 7 tanedir.

3. 100 sayisinin batdn bélenleri 2.9 = 18 tane ve asal
olmayan tamsay! bdlenleri, 2 ve 5 digindaki diger tam-
say! bolenleri 18 - 2 = 16 tanedir.

4. 100 0n asal bolenlerinin toplami,
tL,=2+5=7 ve

bltdn tamsayi bdlenlerinin toplami 0 oldugundan, asal
olmayan tamsayi bélenlerinin toplami,

ta+ta=0 =t =-7,
asal olmayan pozitif bélenlerinin toplami,
217 -7 = 210 dur.

Ornek 10:

n bir dogal sayidur.

A=9"4
sayisinin 27 tane pozitif tamsayi béleni olduguna gore,
n degerini bulahm.

Coziim:
A = 9".4 = 32" 22 olduguna gore,
A sayisinin pozitif tamsayi bdlenlerinin sayisi,
2n + 1).2 + 1) = 27 tdr.
@2n+1)3=27 =22n+1=9 = n=4 tdr

Ornek 11:
242000 ... 0
\ﬂ_/
n tane

sayisinin butin tamsayi bélenlerinin sayisi 180 oldugu-
na gére, n sayisini bulahm.

Coézum:
Bu sayiyi asal ¢carpanlara ayiralim,
242000 ... 0 = 242.10" = 2.121.10" = 2,112.2" 5"

————
ntane = 2"+ 15" 112
Batun bdlenierin sayist = 2.(n + 2).(n + 1).(2 + 1) = 180
= 2.(n + 2).(n + 1).3 = 180
= 6.(n + 1).(n + 2) = 180
= (n+1).(n+2) =30
—_— —
5 6
= n =4 bulunur
Ornek 12:
n pozitif tamsayl olmak Gzere,

180.n

carpiminin tam kare olmasi icin n nin alabilecegi en
kiictik deger kagtir?

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
(1995 - 0SS)

Cozam:
180.n = a olsun.180 sayisini asal garpanlarina ayiralim.

180 | 2
90
45
15

5

. = 180 = 22.325' olur.

N W wmn

= 22.325'.n = a?

o=

Tam kare
Sol taraftaki ifadenin tam kare olabilmesi icin n = 5
olmalidir.

Cevap D

- OBEB - OKEK

Bolen Sayilar
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OBEB (ORTAK BOLENLERIN EN BUYUGU)

iki veya daha fazla dogal sayidan her birini bélebilen en
blylk dogal sayiya bu sayilann ortak bélenlerinin en
bayuagu (OBEB’i) denir. a, b, ¢ sayllannin OBEB'i,
OBEB(a, b, c) = (a, b, ¢) ., seklinde gosterilebilir.

obe

OKEK (ORTAK KATLARIN EN KUGUGU)

iki veya daha fazla dogal sayidan her birine tam béliinebilen
(her birinin pozitif tamsay kati olan) en kuglk dogal sayiya
bu sayillann ortak katlarinin en kugugu (OKEK'i) denir.

a, b, ¢ saylarnin OKEK',

OKEK(a, b, ¢) = (a, b, ¢) okek SEKlinde gosterilebilir.

OBEB ve OKEK'in Bulunmasi

1. Sayilar asal garpanlarina ayrilr.

2. Tabani ayni olan garpantardan usleri en kugik olan-
larin garpimi bu sayilarin OBEB'j,

3. BuUtun (tabani ayni ya da farkli olan) garpanlardan
her bir tabanin en blydk Usli olaniannin garpimi bu
sayllann OKEK’idir.

Ornek 13:
150, 200, 250 saydarimin OBEB ve OKEK’ini bulalim.

Cozum:
— 2
200 = 2352 323
250 = 2,63 OKEK = 3.23.5% = 3000

ikinci bir yoldan bu sayilarin hepsi ayni tabloda asal sayilara
bolinlr. Bu sayillann hepsini ayni anda bdlen asal sayilarnn
carpimi OBEB, butin asal sayilarin garpimi da OKEK tir.

150 200 250 | 2*
75 100 125 | 2
75 50 125 | 2
75 25 125 |3
25 25 125 |[5*
5 5 25 |s*
1 1 5 |S
1

OBEB(150, 200, 250) = 2.5% = 50 (Usleri “*” ile isaretlenen-
lerin garpimi)
OKEK(150, 200, 250) = 3.23.5% = 3000 dir.

Sonug:
v OBEB(x, y) = k olmak uzere,
X =km ve y =k.n
olacak gekilde aralarinda asal en az bir (m, n) tam-
say! ikilisi ve
OKEK(x, y) = k olmak (zere,
k=px ve k=q.y
olacak gekilde aralarinda asal en az bir (p, q) tam-
sayi ikilisi vardir.

v Iki veya daha fazla saynin OBEB'i en ¢ok bu
sayillann en kligugune, OKEK’i en az bu sayilarin en
blyugune egit olabilir.

v Aralarinda asal sayilarnin OBEB’i 1 dir. Dolayisiyla,
OBEB’i 1 olan sayilar aralarinda asaldir seklinde de
aralarinda asal olmanin tanimi yapilabilir.

Ornek 14:

30 dan ve birbirinden farkl iki dogal sayinin OBEB'i 30
olduguna gore, bu iki saymin toplaminin en kiigiik
degeri kagtir?

A) 75 B) 90 C) 120 D) 150 E) 175

Cozum:
x ve y aralarinda asal iki sayi olmak Gzere; bu iki say1 30.x
ve 30.y olsun. Buna goére, bu iki sayinin toplami:
30.x + 30.y = 30.(x + y) olur. O halde,
x=2ve y=3 igin(veya x =3 ve y =2 igin)
bu toplamin degeri en az : 30.(2 + 3) = 150 olur.
Cevap D

Ornek 15:
A, B, C pozitif tamsayilar olmak Gzere,

OBEB(A, B) = 4
OBEB(B, C) = 5

olduguna gore, A + B + C nin en kuguk degerini bulalim.
Cozum:

OBEB(A,B) =4 = A=4x ve B=4y

OBEB(B,C) =5 = B=5t ve C=5m

olmahdir. B sayisi hem 4, hem de 5 in kati olmaldr,

B =20 olur. A=4, B=20, C =25 olarak segilirse,
A+ B+ C =29 (enaz) bulunur.

Ornek 16:

Toplamlan 26 olan a ve b pozitif tam sayilannin en kiglk
ortak katr 105 tir.

Buna gére, |a-b| kagtir?

A) 12 B) 13 C) 14 D) 15 E) 16
(2000 - OSS)

Coézum:

e.k.o.k.(a, b) = 105

olduguna gére, a ve b sayilan 105 i tam olarak bdler. 1, 3,
5,7, 15, 21, 35, 105 sayilan 105 i tam olarak béler. Buna gore
a + b = 26 olacagina gore a = 21 ve b = 5 olabilir. Bu
durumda |a-b] = |21 -5| = 16 olur.

Cevap E



Sadece lki say: igin:
1. OBEB(a, b).OKEK(a, b) = a.b,

2. a ile b aralannda asal ise,
OKEK(a, b) = a.b ve OBEB(a, b) =1 dir.

3. a ile b aralarinda asal sayilar olmak Uzere,

OKEK(6, 8, 9) = 2°.3% = 72 dir.
OKEK(6, 8, 9) #6.8.9
(6, 8, 9 aralarinda asal fakat ikiden fazla sayi var.)

Ornek 17:

a ve b pozitf tamsaylannin en buyltk ortak bdleni
EBOB(a, b) = 1 dir.

a.b = 900 olduguna goére, kag farkh (a, b) sirah ikilisi
bulunabilir?

A) 8 B) 10 C)12 D) 14 E) 16
(2005 - OSS)

Cozum:

EBOB(a, b) = 1 olduguna gore,

a ile b aralannda asal sayilardrr.

O halde; a.b = 900 c¢arpimindan,

= 1.900 = (a, b) = (1, 900), (900, 1)

= 4.225 = (a, b) = (4, 225), (225, 4)

= 9.100 = (a, b} = (9, 100), (100, 9)

= 36.25 = (a, b) = (25, 36), (36, 25)

bulunur. Yani 8 tane (a, b) ikilisi vardir.
Cevap A

Ornek 18:

m ve n pozitif tam saylannin ortak bélenlerinin en
bOoyugu OBEB(m, n) = 6 ve ortak katlannin en klUgigu
OKEK(m, n) = 60 tir.

m + n = 42 olduguna goére, |m-n| kactir?

A) 26 B) 24 C) 22 D) 20 E) 18
(2007 - OSS)

Cozum:

a ile b birer pozitif tam say1 olmak Uzere, a ile b nin garpimi

a ile b nin OKEK i (ortak katlarin en kugugu) ile OBEB inin

(ortak bélenlerin en blylagu) garpimina esittir. Yani,

a.b = OKEK(a, b).OBEB(a, b) dir.

m ve n pozitif tam sayilannin ortak boélenlerinin en buyagu
OBEB(m, n) = 6 ve ortak katltannin en kigugu

OKEK{m, n) = 60 olduguna gére,

m.n = OKEK(m, n).OBEB(m, n)
m.n = 60.6
m.n = 360 olur. .....(a)

m + n = 42 olacagindan,

360 In carpanlarindan toplami 42 olanlar 30 ve 12 oldugundan,
|[m-n] = [30-12| = 18 bulunur.
Cevap E

Ikl veya daha fazla sayiya tam béliinebilen bir pozi-
tif tamsayr bu sayilarnin OKEK ine de tam bolindr.

Ornek 19:

2, 5, 8 ile tam bdélinebiien u¢ basamakli en kuguk pozi-
tif tamsayry! bulahm.

Cozum:
Bu u¢ saylya tam boélunebiien bir say! bu sayilarin OKEK'ine

de tam bolundr.
O halde bu u¢ sayinin OKEK'ini bulalim.

b

2 5 8 |2

]
» = OKEK(2, 5, 8) =235 =40

4 2
2 |2
1 5

- O 0 O;

O halde aranan sayl 40 n kati olmalidir.
40, 80, 120, 160, ... seklindeki sayilar 40 n katidir.
Buradan; soruda istenen sayl 120 dir.

Ornek 20:

65 kigilik bir gruba x kisi daha katilinca bu grup 6 sarl
veya 9 arl gruplandirlabiliyor.

Buna gore, en kuguk x sayisim bulahim.

Cozium:
Sorudan; 65 + x sayisi 6 ve 9 ile tam bdllnen bir sayidir.
O halde 65 + x = k.OKEK(6, 9) olmalidir. (k € Z%)

6 9 |2
3 9 |3 = OKEK(,9) =18
1 3 |3

1

65 + x = 18, 36, 54, 72, 90, ...
seklinde olmalidr.
Buradan; 65 + x = 72 = x = 7 bulunur.

Bolen Sayilari - OBEB - OKEK



Ornek 21:

7 ve 5 ile bolunduginde her iki bolimde 2 kalamm
veren en kuguk pozitif sayinin rakamlan toplami kagtir?

A) 6 B) 8 C)9 D) 10 E) 11
(1981 - OSS)

Cozum:

A=7x+2 = 5y + 2 yazlr.

7 ile bélin- 5 ile bolin-
dugunde 2 duginde 2
kaliyor. kaliyor.

= A-2=7x=5Yy
= (A -2) sayisi hem 5, hem de 7 ile tam bolinen bir

sayidir.
O halde; A -2 = OKEK(5, 7) = 35 olur.
Buradan, A-2 =35 = A = 37 bulunur.
Rakamlan toplami : 3 + 7 = 10 dur.
Cevap D

Ornek 22:

x iki basamakli bir dogal savi,
X =2 (mod 3)
X =2 (mod 5)

olduguna goére, x in en hbuyuk ve en kucuk degerlerinin
toplanm kactir?

A) 92 B) 109 C) 124 D) 154 E) 169
(2001 - OSS)

Cozum:
Soruda verilen bilgilerden,
x sayisinin 3 ile boluminden kalan 2, 5 ile boliminden
kalan da 2 dir. Buna gbre;
Xx=3a+2=5b+ 2 yazlr.
x-2=3a=5b
x -2 = k.OKEK(3, 5) (ke Z%)
x—-2 =15, 30, 45, ...
x =17, 32, 47,62, 77, 92, 107, ...
en kugik; 17
en blyldk; 92 dir.
bu degerlerin toplami : 92 + 17 = 109 bulunur.
Cevap B

Ornek 23:

3, 7 ve 8 ile kalansiz bolinebilen 4000 den kuguk
sayllarin en buyugunin onlar basamagindaki rakam
kactir?

A) 2 B) 4 C)6 D) 7 E)8
(2003 - OSS)

Cozum:

Aranan sayi A olsun,

A =3x=5y=8.z yazr.

Yani A sayisi 3,5 ve 8 ile tam bdlUnen bir sayidir.

O halde,

A = k.OKEK(3, 5, 8) dir. (ke Z%)

A = K.OKEK(3, 5, 8) = k.120 dir.

Yani, A sayisi 120 nin kat olmak zorundadir.

A < 4000 icin en buylk A sayisi; 3960 ve bu sayinin onlar

basamagindaki rakam 6 drr.
Cevap C

Ornek 24:

Bir kutudaki kalemlerin sayisinin en az 87 en ¢ok 130
oldugu bilinmektedir. Kutudaki kalemler 3 er, 6 sar, 7 ser
sayildiqinda her seferinde 2 kalem artmaktadir,

Buna gore, kutuda kag¢ kalem vardw?

A) 108 B) 114 C) 117 D) 120 E) 128
(1996 - OSS)

Cozim:
Kutudaki kalemler 3 er, 6 sar, 7 ser sayildiginda her

seferinde 2 kalem artuigina goére, kalem sayisi 3, 6, 7
sayillarinin OKEK'inden ya da OKEK'inin tam katlarindan 2

fazladr.
3 6 7|2
3 3 7 3
1 1 7 3
1

olduguna gore, OKEK(3, 6, 7) = 2.3.7 = 42 dir.

Kalem sayisi 87 den ¢ok 130 dan az olduguna gbre, bu sayi
3.42 + 2 = 128 dir.

Cevap E

Ornek 25:

Eni 18 m ve boyu 24 m olan dikdortgen seklindeki bir
yluzey, kare gseklindeki fayanslarla kaplanacaktir.

Buna gore, bu iglem igin birbirine es en az kag¢ fayans
gerektigini bulalim.

Cozum:

Fayansin bir kenannin uzunlu-
gu x m olsun. x, hem 18 i hem
de 24 G bélebilen bir say '
olmahdir. «

24



En az sayida fayans kullaniimasi i¢in x en bilylk degerini
almalidr.

O halde, x = OBEB(18, 24) = 6 olmalidrr.

Fayans Sayis| = Dikdortgen alani _ 18.24

Bir fayansin alani 6.6 12 olur.

Ornek 26:

Boyutlarr 18 m, 24 m ve 36 m olan dikdértgenler priz-
masi bigimindeki bir depoya kup bigiminde, birbirine eg
en az kag sandik yerlestirilebilecegini bulalim.

Gozum:

Klp bigimindeki sandigin bir ke-

nan x m olsun. SandiQin bir 18

kenarinin uzuniugu(x), 18, 24
ve 36 nin bir béleni olmalidir.

Sandikiann sayisinin en az 04 ______________________

olmasi igin x in degerinin en |x

buylk segilmesi gereklidir. x| £
* 36

O halde, x = OBEB(18, 24, 36) = 6 metredir.

Deponun hacmi

Sandik Sayisi = Bir sandigin hacmi
_18.24.36 _
= 566 = 72 olur.
Ornek 27:

Ayritlan 2, 5 ve 6 cm olan dikdoértgenler prizmasi bigi-
mindeki kutulardan olusturulabilecek en kuguk hacimii
kip i¢in kag tane kutunun gerekli oldugunu bulalim.

Cozum:
Kuguk pargalar birlestirilerek X
bir batun olugturuldugundan bu
soru OKEK sorusudur yorumunu ;
yapabiliriz. ; X
Olusturulacak kupun bir kenar x
olsun. , --------
X sayisi 2,5 ve 6 ninortak kati : i ’
olmalidir. 2 -
Ayrica kipun hacmi en kuguk ola-
cagindan,
x = okek(2, 5, 6)=30 cm bulunur.
O halde,
UpUn hacmi

Kutu sayisi = BirKF:JuﬁSnunaﬁacmi

= .-9(??35_0_-6';3_0- = 15.6.5 = 450 bulunur.

Cevap B

Ornek 28:

Boyutlan 28 metre ve 60 metre olan dikdértgen bigimin-
deki bir bah¢enin gevresine esit araliklarla fidan dikilecektir.

Bu bahgenin butin kogelerine bir fidan dikiimesi gartiy-
la, en az ka¢ fidan gerekir?

A) 22 B) 30 C) 35 D) 44 E) 48
Gozum:

Bahgenin butun kogelerine fidan dikilecegine gore, fidanlar
arasindaki mesafe en blyuk oldugundan fidan sayisi en az
olur. Buna gdre, iki fidan arasindaki mesafe hem 28 hem
de 601 bdilen en buylk sayt olmahdir. O halde, dikilecek

olan fidanlar arasindaki mesafe OBEB(28, 60) = 4 metre
olmalidir. Dolayisiyla gerekli fidan sayisi en az :

(60 +428).2 = 44 tir

) Cevap D
Ornek 29:

D6 6 C

4 e & o

[s) ) . )

4 ] [ | ]

A B

Sekilde verilen ABCD karesi bigimindeki alan, boyutlarn 6
cm ve 4 cm olan dikdérigen mozaiklerle D kdsesinden
baglanarak kaplaniyor. Mozaikler 1. sirada yatay, 2. srrada
da dikey olmak Uzere bir yatay, bir dikey siralar halinde yer-
lestiriliyor.

Bu islemin sonunda alan hi¢ bosgluk kalmadan kap-
landigina gére, ABCD karesinin alam en az kag cm? dir?

A) 144 B) 324 C) 400 D) 576 E) 784
(2005 - OSS)

Cozium:

6 ve 4 in kuguk ortak kati 12 oldugundan ABCD kare-
sinin bir kenarinin uzuniugu 12 nin kati olmaldur.

[DC] kenar boyunca 12 nin katlannda bosluk kalmadan
mozaikler yerlestirilebilmektedir.

[DA] kenar boyunca yerlestirilirken ise;

ki sira dizilirse 4 + 6 =10, (¢ sira dizilirse 4 + 6 + 4 = 14
ve beg sira dizilirse 14 + 6 + 4 = 24 (on ikinin kat)) olmak-
tadr.

Buna gére, karenin bir kenarnin uzuniugu en az 24 cm,

2 olabilir.
Cevap D

dolayisiyla alanida enaz 242 = 576 cm

Bolen Sayilari - OBEB - OKEK
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e TEST 1

1.

(4!)3 sayisinin kag tane tamsayi boleni vardir?

A) 32 B) 50 C) 80 D) 108 E) 126

33.9"

sayisinin tamsayi bolenlerinin sayisi 64 olduguna
gore, x kagtir?

A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8

32 + 62 + 92
sayisinin asal bélenterinin toplami kagtir?

A) 5 B) 7 C)9 D) 12 E) 13

210 4+ 27 4 2°

sayisini tam bolen en buyuk asal sayi kagtir?

A) 13 B) 19 C) 37 D) 41 E) 43

4% 4 g2"*+1! gayisinin 75 tane pozitif tamsayi
boleni olduguna gore, n kactir?

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7

6.

x dogal sayidr.

3x + 28
X

ifadesi tamsayi olduguna gore, x in alabilecegi
degerler kag tanedir?

A) 3 B) 4 C)5 D) 6 E)7

x tamsayidir.

3x-12

ifadesi pozitif tamsayi olduguna goére, x in alabile-
cegi degerler kag tanedir?

A) 8 B) 7 C) 6 D) 5 E) 4

Ortak katlannin en kagiga 75 olan farkh iki dogal
sayinin toplami en ¢ok kagtir?

A)75 B)100 C)125 D)140  E) 150

x ve y pozitif tamsayidardur.

okek(x, y) = 20.obeb(x, y)

olduguna gére, x + y nin en kiguk degeri kagtir?

A} 7 B) 8 C)9 D) 10 E) 11



10.

11.

12.

13.

14,

Bir sepetieki armutlar, tabaklara 2 serli, 4 erli ve
5 erli konuldugunda her seferinde 1 armut artiyor.

Sepette en az ka¢ armut vardir?

A) 51 B) 41 C) 31 D) 21 E) 11

a, b ve ¢ birer pozitif tamsayidir.

XxX=6a+5=7b+6=8c+7

olduguna gore, x in alabilecegi i¢ basamakh en

1) L)

kucuk sayi kagtir?

A) 167 B) 253 C) 317 D) 341 E) 361
a ve b, birbirinden farkl asal sayilardir.
x=a'b® ve y=2ab*
3 . okek(x, y) kachr?
olduguna gore, obeb(x, y) actir?
A) a’b B) ab? C) a D) b E) ab

72, 126 ve 180 litrelik U¢ bidon siraswyla su, sit ve
meyve suyu ile doludur. Bu Ug bidondaki sivilar, birbir-
lerine kanstinimadan ve hi¢ artmayacak sekilde en
buyuk oicekli esit hacimli siselere doldurulacaktir.

Bu ig igin kag gige gerekir?

C) 22 D) 23 E) 24

Bir elektrik devresindeki u¢ lamba % % ve %

saatlik araliklarla yanip sonmektedir.

Ug lamba, aym anda yandiktan en az ka¢ saat
sonra tekrar ugii birden ayni1 anda yanar?

B) 12 C)7 D)% E) 6

15. OBEB’leri 7 olan iki dogal sayinin toplami 84 tir.

Buna gore, bu sayilanin farki en ¢ok kag¢ olur?

A) 14 B) 28 C) 42 D) 56 E) 70

16. 60, 80 ve 120 cm ebatlanndaki bir kutuya hig bosluk
kalmayacak sekilde kup bigiminde cisimler yerlesti-
rilecektir.

Bu ig igin en_az kag¢ kup gereklidir?

A) 32 B) 48 C) 60 D) 72

17. 7 ile bélinddgunde 6,
9 ile bolundugunde 8,
11 ile bélindigunde 10

kalanini veren en kigilik dodgal sayi kagtir?

A)665 B)672 C)678 D)681  E)692

18. m ile n aralarinda asal sayilardr.

OKEK(m, n) = 336

m+£=18

n

olduguna gore, n kactir?

A) 6 B) 14 C) 21

20 3D 4¢C 5B 6D 7T-A

8-B

9-C 10-D 1t-A 12-E 13-8 14-A 15-¢ 16-D 17-E 18-C
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WIRIENIARITIRA

TEST 1 SR

1.

(413 = (4.3.2.1)3 = 29.3% olup,
PT.B.S=(9 + 1).(3 + 1) = 40 ise,
T.B.S = 2.(P.T.B.S) = 2.40 = 80 bulunur.

Cevap C
33.9* = 3>**1.117 olur.
T.B.S = 64 oldudundan,
2.2x + 2)2 =64 ise 2x + 2 = 16
2X = 14
X =7 olur.
Cevap D

32 +6%2+92=23%(1 + 2% + 3%) = 3214 = 322\.7°
oldugundan, asal bolenler 3, 2 ve 7 dir.

Toplamlan =3 + 2 + 7 = 12 bulunur.
Cevap D

210 4 27 4 25 =25(2% + 22 + 1) = 2°.37
sayisinin en blayulk asal boleni 37 dir.
Cevap C

43“ + 82]’1 + 1 — 26n + 26“ +3 = 260.(1 + 23) — 26!‘1.32
P.T.B.S = 75 oldugundan,
Gn+1).2+1)=75ise Bn+ 1 =25
n =4 olur
Cevap B

10.

25_1__2_8_ =3+ % seklinde yazilirsa,
bu ifadenin tamsayi belirtmesi igin x dogal sayilan 28

i tam bodlen sayilar oimaldrr.

Buna gbre, x degerleri 28 in pozitif tam bolenleri

sayisi kadar deger alrr.

28 =227'ise, P.T.B.S= (2 + 1).{1 + 1) = 6 bulunur.
Cevap D

_3_"_;_11 =3- -1;2- seklinde yazalim.

Bu ifadenin pozitif tamsayi belirtmesi isteniyor.

x tamsayilan 12 yitam bdlmeli ve 3 - 1—)(2- ifadesi

pozitif tamsayr olmahdir.

X deQerleri: 1,2,3,4,6,12 ve -1,-2, -3, -4,
- 6, — 12 alinacak olursa, bu degerlerden 1, 2, 3, 4
degerleri 3 - % ifadesini pozitif tamsay yapmaz.

O halde x in alacad: deQerler 8 tanedir.
Cevap A

Okek’i 75 olan birbirinden farkh A ve B sayllarindan
biri 75, digeri de 75 in en buylk tam bdleni yani 25
alinirsa, A + B nin en blyuk degeri bulunmus olur.

Buradan A+ B =75+ 25 = 100 bulunur.
Cevap B

Okek(x, y) = 20.0beb(x, y) olarak veriliyor.
X + y nin en kdguk olmasi istendiginden,

Obeb(x,y) =1 ve
Okek(x, y) = 20

alip x=4, y=5 secersek x +y en kuguk 9 de-

gerini alir.
Cevap C

Armut sayisi A olsun.
A=2x+1=4y + 1 =5z + 1 seklinde yazilabilir.
A-1=2x=4y =52
A -1 = Okek(2, 4, 5)
A-1=20
A = 21 bulunur.
Cevap D



