FONKSYONLARIN GRAFİKLERİ
	a) ASİMPTOTLAR

	[image: image1.png]Tanim: y = f(x) fonksiyonunun grafiginin sonsuza giden
bir kolu varsa, bu kol Uzerindeki herhangi bir P nokta-
st sonsuza dogru gittikge bu P noktasinin sabit bir dog-
ruya ya da egriye olan uzakh@ sifira yaklagiyorsa bu
dogruya ya da egriye, e@rinin bu koluna ait asimptotu
denir.

Kisaca, bir egriye sonsuzda teget olan bir dogruya
ya da egriye asimptot denir.






	[image: image2.png]Diigey Asimptot:

y = f{x} fonksiyonunun
X = a noktasindaki sol-
dan ya da sagdan limitle-
rinden en az birisi +e
ya da —<ise, x = a dog-
rusuna y =f(x) fonksiyo-
nunun diigey asimptotu
denir.
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im f(x) = + im f(x) = —oo
X —a” x—a~

Yukaridaki sekillerde, y = f(x) fonksiyonu igin, kelebek
durumu gdsterilmigtir.
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VT

im f(x) = + o im f(x) = —oo
X—a X—a

Yukarnidaki sekillerde, y = f(x) fonksiyonu igin, baca
durumu gésterilmistir.
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	[image: image18.png]Yatay Asimptot:
y = f(x) fonksiyonu igin,

lim f(x) =b veya

X =3 —o0

im f(x) = b ise,
X — +o0

y = b dogrusuna,

y = f(x) fonksiyonunun

yatay asimptotu denir.
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  yatay asimptotlarını bulunuz
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	[image: image25.png]Egik veya Egri Asimptot:

y = f(x) egrisi ve y = g(x) dogrusu verilsin.

fim {f(x) — g{x)] = 0 veya

X = —oo

im [f(x) - g(x)]=0 ise,

X > +oo

y = g(x) dogrusuna f(x) in egik asimptotu denir.

Eger; y = g(x) in grafigi bir egri ise, y = g(x) egrisine
f(x) in egri asimptotu denir.
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	[image: image27.png]Uyari:

Fonksiyonun grafigi, dusey asimptotlar hichir zaman
kesmez.
Yatay ya da eg@ik veya egri asimptotlari ise kesebilir.

P(x)

= f(x) = —-— bigiminde rasyonel bir fonksiyon veril-
Q(x)

sin. (P(x) ve Q(x) polinom fonksiyondur.)

Payin derecesi, paydanin derecesinden 1 fazla ise;

y=f(x)=ax+b+ QC bigiminde yazilabilir.
X

Bu durumda,
im [f(x) — (ax + b)]= fim c =0
X —>Feo X o foo (X)

olacagindan y = ax + b dogrusu, fonksiyonun egik
asimptotu olur.





	[image: image28.png]Payin derecesi, paydanin derecesinden 2 fazla ise;

K(x)

f(x) = ax® + bx + ¢ + der[K(x)] < der[Q(x)]
seklinde yazilabilir.

ximtm[f(X) ~ (ax2+ bx + c)l:Ji_)mim %%

=0

olacagindan y = ax? + bx + ¢ egrisi, fonksiyonun egri
asimptotu olur.





	Sonuç: Rasyonel  fonksiyonlarda  payın  derecesi büyükse  eğik  yada  eğiri  asimptot  vardır.  Bu asimptotu  bulmak  için   fonksiyonun  payı paydasına  bölünür. ve bölüm   eğik  yada  eğiri asimptotun denklemidir. 
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	.   [image: image91.png]Graflk Gizimier!
Bir fonksiyonun grafigini gizmek icin, asagidaki adim-
lan swrasiyla uygulamak kolaylik saglar.

1. Tamm Kimesi bulunur.
2. Fonksiyon periyodik ise periyodu bulunur,
3. Fonksiyon R de tanimii ise im f(x) limiti he-

‘saplanarak ug noktalanin durumu haklanda bilgi
edinilr

4 Varsa asimptotian bulunur.

5. Varsa fonksiyonun eksenleri kestigi noktalan bu-
lunur.

Fonksiyonun birinci torevi incelenerek, varsa
ekstremum noktalan bulunur.

Gerekirse fonksiyonlarin ikinci tirevi incelene-
rek, d6nim noktalan ve gukurluk yén( incelenir.

8. Bu elde edilen veriler igin degisim tablosu yapilir
ve bu tabloya gbre grafik ciziir
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	Örnek: [image: image94.png]1(x) = x* = x? + 2x~2 fonksiyonunun grafigini giziniz.
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siyonunun denklemi nedir?
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siyonunun denkdemi nedir?
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